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(資料１－②) 

 高さ１の直角三角形で４つの角の和が
¼
4
になるのは何通りあるか。 

abcdPabPacPadPbcPbdPcdO1
xabcOabdOacdObcdPaPbPcPd     

¼
4

A 1
4

x
¼
16
よりtan

¼
16

x 1
n
となるnを調べる。 

tan
¼
16

x 4O2 2 P( 2 O1) z2.6131P2.4142x0.1989 x 1
5.027

 

 整数nU6だから a,b,c,dのうち，最小のaは aT5である。 

 なおかつax1はµu
¼
4
となり不適である。 

 したがって，2TaT5  

 

（１）ax2のとき，    abcdPabPacPadPbcPbdPcdO1
xabcOabdOacdObcdPaPbPcPd

 

            
2bcdP2bP2cP2dPbcPbdPcdO1
x2bcO2bdO2cdObcdP2PbPcPd

 

            bcdO3x3bcO3bdO3cdObOcOd ・・・・・・・① 

bcdtbcdO3x3bcO3bdO3cdObOcOdT9cdO3d  

            bct9cO3  

            bt9O 3
c

 

             cU2 より 2TbT10  

   

(ア) bx2 のとき，①は 2cdO3x6cO6dO3cdO2OcOd  

                    cdO7cO7dx1 （不適） 

   （イ） bx3 のとき，①は 3cdO3x9cO9dO3cdO3OcOd  

                    10cO10dx0 （不適） 

   （ウ） bx4 のとき，①は 4cdO3x12cO12dO3cdO4OcOd  

                    cdP13cP13dx1  

                    (cP13)(dP13)x170  

                    (cP13)T(dP13) より 

                    (cP13,dP13)x(1,170),(2,85),(5,34),(10,17)  

                    (c,d)x(14,183),(15,98),(18,47),(23,30)  

求める(a,b,c,d)x(2,4,14,183),(2,4,15,98),(2,4,18,47),(2,4,23,30)  
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  (エ) bx5 のとき，①は5cdO3x15cO15dO3cdO5OcOd  

                  2cdP16cP16dx2  

                  cdP8cP8dx1  

                  (cP8)(dP8)x65  

                  (cP8)T(dP8) より 

                  (cP8,dP8)x(1,65),(5,13)  

                  (c,d)x(9,73),(13,21)  

求める(a,b,c,d)x(2,5,9,73),(2,5,13,21)  

 

  (オ)bx6 のとき，①は 6cdO3x18cO18dO3cdO6OcOd  

                  3cdP19cP19dx3  

                  9cdP57cP57dx9  

                  (3cP19)(3dP19)x370  

                  (3cP19)T(3dP19) より 

                  (3cP19,3dP19)x(1,370),(2,185),(5,74),(10,37)  

                  (c,d)x(6,
389
3

),(7,68),(8,31),(
29
3

,
56
3

)   

              求める(a,b,c,d)x(2,6,7,68),(2,6,8,31)  

                  

  （カ）bx7 のとき，①は 7cdO3x21cO21dO3cdO7OcOd  

                  4cdP22cP22dx4  

                  (2cP11)(2dP11)x125  

                  (2cP11)T(2dP11) より 

                  (2cP11,2dP11)x(1,125),(5,25)  

                  (c,d)x(6,68),(8,18)   

cUb より(c,d)x(6,68)は不適 

求める(a,b,c,d)x(2,7,8,18)  

 

  （キ）bx8 のとき，①は 8cdO3x24cO24dO3cdO8OcOd  

                  5cdP25cP25dx5  

                  cdP5cP5dx1  

                  (cP5)(dP5)x26  

                  (cP5)T(dP5) より 

                  (cP5,dP5)x(1,26),(2,13)  

                  (c,d)x(6,31),(7,18)         

cU8 より不適  
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   （ク）bx9 のとき，①は 9cdO3x27cO27dO3cdO9OcOd  

                   6cdP28cP28dx6  

                   3cdP14cP14dx3  

                   9cdP42cP42dx9  

 (3cP14)(3dP14)x205  

                   (3cP14)T(3dP14) より 

                   (3cP14,3dP14)x(1,205),(5,41)  

                   (c,d)x(5,73),(
19
3

,
55
3

)   

cU9 より不適  

 

（ケ）bx10のとき，①は10cdO3x30cO30dO3cdO10OcOd  

                   7cdP31cP31dx7  

                   49cdP217cP217dx49  

                   (7cP31)(7dP31)x1010  

                   cU10より7cP31U39  

                   39T(7cP31)T(7dP31) より 

(7cP31)(7dP31)U1521 で不適   

 

（２）ax3のとき，       abcdPabPacPadPbcPbdPcdO1
xabcOabdOacdObcdPaPbPcPd

 

                
3bcdP3bP3cP3dPbcPbdPcdO1
x3bcO3bdO3cdObcdP3PbPcPd

 

                2bcdO4x4bcO4bdO4cdO2bO2cO2d  

bcdO2x2bcO2bdO2cdObOcOd ・・・・・・・・・・・① 

 

bcdtbcdO2x2bcO2bdO2cdObOcOdT6cdO3d  

                bct6cO3  

                bt6O 3
c

 

                cU3 より 3TbT6  
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 (ア）bx3 のとき，    bcdO2x2bcO2bdO2cdObOcOd ・・・① 

3cdO2x6cO6dO2cdO3OcOd  

                    cdP7cP7dx1  

                    (cP7)(dP7)x50  

(cP7)T(dP7) より 

(cP7,dP7)x(1,50),(2,25),(5,10)   

                    (c,d)x(8,57),(9,32),(12,17)  

 

求める(a,b,c,d)x(3,3,8,57),(3,3,9,32),(3,3,12,17)  

 

 

 (イ）bx4 のとき，     bcdO2x2bcO2bdO2cdObOcOd ・・① 

4cdO2x8cO8dO2cdO4OcOd  

                     2cdP9cP9dx2  

                     4cdP18cP18dx4  

                     (2cP9)(2dP9)x85  

(2cP9)T(2dP9) より 

(2cP9,2dP9)x(1,85),(5,17)   

                     
(c,d)x(5,47),(7,13)

  

cU4 より 求める (a,b,c,d)x(3,4,5,47),(3,4,7,13)  

 

 

(ウ）bx5 のとき，      bcdO2x2bcO2bdO2cdObOcOd ・・① 

5cdO2x10cO10dO2cdO5OcOd  

                      3cdP11cP11dx3  

                      9cdP33cP33dx9  

 (3cP11)(3dP11)x130  

(3cP11)T(3dP11) より 

(3cP11,3dP11)x(1,130),(2,65),(5,26),(10,13)   

                     (c,d)x(4,47),(
13
3

,
76
3

),(
16
3

,
37
3

),(7,8)  

cU5 より 求める(a,b,c,d)x(3,5,7,8)  
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(エ）bx6 のとき，      bcdO2x2bcO2bdO2cdObOcOd ・・① 

6cdO2x12cO12dO2cdO6OcOd  

                     4cdP13cP13dx4  

                     16cdP52cP52dx16  

  (4cP13)(4dP13)x185  

(4cP13)T(4dP13) より 

(4cP13,4dP13)x(1,185),(5,37)   

                      (c,d)x(
7
2

,
99
2

),(
9
2

,
25
2

)より不適 

 

（３）ax4のとき，     abcdPabPacPadPbcPbdPcdO1
xabcOabdOacdObcdPaPbPcPd

 

               
4bcdP4bP4cP4dPbcPbdPcdO1
x4bcO4bdO4cdObcdP4PbPcPd

 

               3bcdO5x5bcO5bdO5cdO3bO3cO3d ・・・・・・・① 

3bcdt3bcdO5x5bcO5bdO5cdO3bO3cO3dT15cdO9d  

               bct5cO3より bt5O 3
c

 

               cUbU4より，bx4 またはbx5 である。 

  

 (ア）bx4 のとき，      12cdO5x20cO20dO5cdO12O3cO3d      

                     7cdP23cP23dx7  

                     49cdP161cP161dx49  

(7cP23)(7dP23)x578  

7cP23T7dP23 より 

(7cP23,7dP23)x(1,578),(2,289)  

(c,d)x(
24
7

,
601
7

),(
25
7

,
312
7

)より不適 

(イ）bx5 のとき，      15cdO5x25cO25dO5cdO15O3cO3d      

                     10cdP28cP28dx10  

                     25cdP70cP70dx25  

(5cP14)(5dP14)x221  

5cP14T5dP14 より 

(5cP14,5dP14)x(1,221)  

(c,d)x(3,47)   bUc となり不適 
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（４）ax5のとき，    abcdPabPacPadPbcPbdPcdO1
xabcOabdOacdObcdPaPbPcPd

 

              
5bcdP5bP5cP5dPbcPbdPcdO1
x5bcO5bdO5cdObcdP5PbPcPd

 

              4bcdO6x6bcO6bdO6cdO4bO4cO4d ・・・・・・・① 

4bcdt4bcdO6x6bcO6bdO6cdO4bO4cO4dT18cdO12d  

              4bct18cO12  

               bt 9
2

O 3
c

 これはcU5 より，bx5,cx5 以外にない。 

    このとき，    100dO6x150O30dO30dO20O20O4d    

           36dx184  

           dx 46
9
不適 

 

 

 

 

 

 

 

 

したがってµx
¼
4
は，以下の１５通り。 

(a,b,c,d)x(2,4,14,183),(2,4,15,98),(2,4,18,47),(2,4,23,30)  

(a,b,c,d)x(2,5,9,73),(2,5,13,21)  

            (a,b,c,d)x(2,6,7,68),(2,6,8,31)  

(a,b,c,d)x(2,7,8,18)  

(a,b,c,d)x(3,3,8,57),(3,3,9,32),(3,3,12,17)  

(a,b,c,d)x(3,4,5,47),(3,4,7,13)  

(a,b,c,d)x(3,5,7,8)  
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（まとめ） 高さ１の４つの直角三角形の鋭角の和 µx
¼
4
は，以下の 1５通り 

 

 

 (ア)(a,b,c,d)x(2,4,14,183) ・・・（２，１），（４，１），（１４,１），（１８３，１） の三角形 

 （イ）(a,b,c,d)x(2,4,15,98) ・・・・（２，１），（４，１），（１５，１），（９８，１） の三角形 

 （ウ）(a,b,c,d)x(2,4,18,47) ・・・・（２，１），（４，１），（１８，１），（４７，１） の三角形 

 （エ）(a,b,c,d)x(2,4,23,30) ・・・・（２，１），（４，１），（２３，１），（３０，１） の三角形 

 （オ）(a,b,c,d)x(2,5,9,73) ・・・・・（２，１），（５，１），（９，１），（７３，１） の三角形 

 （カ）(a,b,c,d)x(2,5,13,21) ・・・・（２，１），（５，１），（１３，１），（２１，１） の三角形 

 （キ）(a,b,c,d)x(2,6,7,68)  ・・・・（２，１），（6，１），（7，１），（68，１） の三角形 

 （ク）(a,b,c,d)x(2,6,8,31) ・・・・・（２，１），（６，１），（８，１），（３１，１） の三角形 

 （ケ）(a,b,c,d)x(2,7,8,18) ・・・・・（２，１），（７，１），（８，１），（18，１） の三角形 

 （コ）(a,b,c,d)x(3,3,8,57) ・・・・・（3，1），（3，1），（８，1），（５７，1） の三角形 

 （サ）(a,b,c,d)x(3,3,9,32) ・・・・・（３，１），（３，１），（９，１），（３２，１） の三角形 

 （シ）(a,b,c,d)x(3,3,12,17) ・・・・（３，１），（３，１），（１２，１），（１７，１） の三角形 

 （ス）(a,b,c,d)x(3,4,5,47) ・・・・・（３，１），（4，1），（５，1），（４７，1） の三角形 

 （セ）(a,b,c,d)x(3,4,7,13) ・・・・・（3，1），（４，1），（７，1），（1３，1） の三角形 

 （ソ）(a,b,c,d)x(3,5,7,8) ・・・・・・（３，１），（５，１），（７，１），（８，１） の三角形 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


